O:]chovsiz toʻplam misoli Giuseppe Vitali 1905 (O'1chovsiz 


to'plamga boshqa koʻplab misollar qurilgan) 


Vz, y € [0,1], (z — y) € Q = x ~ y ya’ni z va y elementlar ekvivalent (Q 
ratsional sonlar toʻplami). Bu ekvivalentlik munosabati boʻyicha [0, 1] segment 
quyidagi koʻrinishdagi kabi sanoqsizta sinflarga boʻlinadi: 
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N natural sonlar toʻplami. 
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Bu sinflar tuzilishiga koʻra Vx, y € An = (z — y) € Q. 
Bu ekvivalentlik 41,49, As, ... sinflardan bittadan (ixtiyoriy) vakil olib, 
masalan vakillarni quyidagicha tanlab olish mumkin 


al PE E a 
o 2 ° @ — Moo 


to'plamni tuzamiz. Bu to'plamning oʻlchovli emas ya'ni o'1chovsiz ekanligini 
ko'rsatamiz. 

E to'plamni [-1,2] Q Q = (r;) sanoqlita ratsional sonlar boʻyicha ko*chiramiz 
(suramiz) yani En = E + rn. Toʻplam ko*chirilganda uning oʻlchovi oʻzgarib 
qolmaydi. 

Har bir En = E + rn da A; sinflarda qolib ketgan [0, 1] dagi sonlar birin-ketin 
paydo boʻlaveradi. 
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haqgigatdan, ri = 1 ma ~? 
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n Va a a r: V24+3 5v3+69 7/2427 
Ex, =(0, 2 ° 5 5 11 G 2 > a A A 
Bu koʻchirilgan toʻplamlar uchun E, N Em = 0, shuningdek 


[0,1] € Uz, E [=1, 2] => 


n=l 
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O“Ichovning toʻla additivlik xossasiga koʻra quyidagi tengsizlikni hosil qilamiz 


[°°] 
1< uE) S3 O 
w= 
Agar E oʻlchovli boʻlsa unda u(E) = u(En) tenglik oʻrinli boʻlib quyidagi 
munosabatni hosil qilamiz: 


= _ Jo, a(E)=0, 
Nuts) = (o, u(E) 20. sl 


Natijada xx sistemadagi har ikkala hol bajarilganda ham x tensizlikka zid 
boʻladi, bu ziddiyat E to'plamning oʻlchovli emasligini ya'ni o'Ichovsiz 
to'plamligini anglatadi. 
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